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Yalklagma Kavrami

x bagimsiz degiskeni a gercek sayisina a'dan kiiciik degerlerle artarak yaklagiyorsa bu yaklagsma

cesidine soldan yaklagma denir ve x — a~ seklinde gésterilir.

x bagimsiz degiskeni a gercek sayisina a'dan biiyiik degerlerle azalarak yaklasiyorsa bu yaklagsma

cesidine sagdan yaklasma denir ve x — a™ seklinde gésterir.
<«—— sagdan yaklasma

—_— e — ——————

- a

soldan yaklagma

y=1x
¢ Yanda verilen f(x) fonksiyonunun grafiginde x, a'ya sol-
f(x)T dan yaklasirken f(x) de QI gercek sayisina yaklastigindan
0 sayisinaf(x)'in<oldan limiti denirve lim f(x) = 0,
— seklinde gasterilir. x=a
>X
—a
y
y=1x) Yanda verilen f(x) fonksiyonunun grafiginde
x,fw l dya sagdan yaklasirken flx) de £, gercek
¢ sayisina yaklastigindan €, sayisma f(x)'in
sagdan limiti denir ve Iim+f(x) =0,
| seklinde gdsterilir. x—a
> X
p—
X
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LIMIT VE SUREKLILIK

Yy
A
y=f(x) Yanda verilen f(x) fonksiyonunun soldan
o) l ve sagdan limitleri birbirine eit oldugun-
f(x)Q dan “Ax)'in limiti vardir.” denir ve
T lim f(x) = lim f(x) =0 olmak
— X— a_ X— a+
{izere xh’maf(x) = ( seklinde gasterilir.
a5 \:j Herhang bir
fonksiyonun bir
noktada limiti varsa bu
limit tekdir.
)
X
o “J y=flx) Grafigi verilen f(x) fonksiyonunun x = a noktasindaki soldan ve
sagdan [imitleri farkli oldugundan bu noktada limiti yoktur.
b lim f(x) =b, lim f(x) =c olup fim f(x) # lim f(x)
X—a x—»a+ X—>‘1_ x—»a+
f(x)T oldugundan Xh’maf(x) limiti yoktur.
ot

Bir fonksiyonun bir
noktada limitinin var
~ olmast igin fonksiyonun
o noktada tanimli
olmasi zorunlu degildir.
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h'ma"\/ f(x) ifadesinde n cift ise limitin olmasi icin
X —

Xh'maf(x) > 0 olmalidir.

Ornelk

¥ PEGEM YAYINLARI
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Limitin 0zellikleri

Sabit fonksiyonlarin limiti kendisine esittir.

¢ € R olmak iizere, lim ¢ = c dir.

Polinom fonksiyonlarin limiti fonksiyonun gériintisine egittir.

X—a

LIMIT VE SUREKLILIK

1‘(x)=anx"+an_1x”"+...+a1x+aO = lim f(x) = f(a) dr.
X—a

f(x) ve g(x) x = a noktasinda limitleri olan iki fonksiyon olsun.
Xh'ma [f(x) +q(x)]= Xh'ma f(x) + Xlima g(x)

m [£69- 3] = im - fim o)

4
4
4
4
4
4
4

. W] Xli_rpaf(x)
xﬂ"a[g(x) " im g0

Xhlna [c-f)]=c-

(X"l”a g0 # O)

XIiLna f(x) , (ceR)

Jm [F1" = [ fm fC]" (hez")

im 69| =] im ()|
X—a X—a

g >0i 5 n — p
f(x) = 0 ve Xllna f(x) = 0ise xh_rpa I/ f(x) "/Xllna f(x) olur.

f(x) fonksiyonunun grafigine gore,

lim  f(x) + lim f(x) +
+ +

Xx——2 x—1

X -2'ye sagdan yak-
lagirken f(x) de -2'ye
yaklasmaktadir.

x— 4
x, Te sagdan yaklagirken
f(x) de 2'ye yaklasmak-
tadr.

Toplamlan: (-2) + (2) + (3) = 3 bulunur.

¢

lim (x) toplammi bulahm.

X, 4 soldan yak-
lagirken f(x) de 3
yaklasmaktadir.




LIMIT VE SUREKLILIK

Ornek

2
I >
f(x):{x a, x> 3
e 5 x<3

seldinde tanimlanan fonksigonun(x = 3 nolitasmda limitinin olmasi igi@a kag olmalidir?

x = 3 noktasinda f{(x)'in sag ve

sol limitlerinin esit olmas gerekir.

2
lim x"+a= lim 2x+5 olmaldr.
X— 3+ x—3

Q+a=6+5 = G+a=T = a=2bulunur. Pargali fonksiyonun kritik noktada limitinin olmas

icin sag ve sol limitler egit olmalidr.

Ornek
[+
lim ———
x—2 27«
; limitinin degerini bulalm.
Mutlak degerli
ifadelerin limiti Mutlak degerin isareti belirlendikten sonra limit alinir. x, 2'ye soldan yaklasirken
alinirken 6nce mutlak 4 - X nin degeri pozitif olur. O halde
% arin isareti belirlenir
degerin isareti belir ,
sonra limit alinir. fim 4—x _ fim (2~ -(2+x)
X— 2_ 2—x X— 2_ M
= lim 2+x
x—2

=2+2="4bulunur.
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LIMIT VE SUREKLILIK

Ornek
Gergel sayilar kiimesi iizerinde tanimli bir f fonksiyonu lg/nChm f(x) = jve (hm f(x) = j
—3
flox—1)+f(5—
olduguna gore, Iim+ 2 )2 =% limitinin degerini bulalm.
x=2 1) (limiti alinrsa | (limiti alinirsa |
e
( ifadesinin limiti alinrsa | f3%) = 5 A37)=—1
f(3)+f37) 2-1 1
= = — bulunur.
f(3") 2 2
0
— Belirsizligi
0 9
i) _ fo) _0, , 0
lim limitinde, hm f(x) =0 ve hm g(x) = 0 ise hm = — belirsizligii vardir. Sadelestirme yapilarak
x~a g(x) =a gl o 0
belirsizligi ortadan kaldirilir.
. sinax  a ) bx b sinax _ a
- lim =— - lim =— - im =
x—0  bx b x—0 sinax a x—0 tanbx b
_ tanax a ) bx b _ tanax a
- lim =— - lim =— - i =—
x—0  bx b x—0 tanax a x—=0 sinbx b
a € R olmak iizere,
_ L= 0 = % =+o0 = L_ =—o0
* 0 0

— a>1ise a*=codur.

—~  O<a<] ise a”=04dr
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